Lycée Louis Pergaud - Besangon

Chapitre 8 : Polynémes de Lagrange
Feuille d’exercices

ECG 1ERE ANNEE — MATHEMATIQUES 2024-2025

Exercice 1 Soitn € N* et (21, ..., ;) une famille de n réels deux a deux distincts. On consideére la famille de polynémes
(Li)1<icn définie par :
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1. Pour i € [1,n], déterminer le degré de L;, les racines de L; et L; (x;).

n
2. Montrer que : ZL]- =1.
j=1

n
3. Soit P un polynéme de R,,_1[z]. Montrer que : P = Z P (x;)L;.
j=1
4. Exemple d’utilisation des polyndmes interpolateurs de Lagrange. On souhaite déterminer une fonction polynomiale
f dont la courbe passe par les trois points A(2,3), B(4,2) et C(5,4). D’aprés ce qui précéde, on sait qu’il existe
effectivement une fonction f de degré inférieur ou égal & 2 répondant au probléme.
a) Posons : z1 = 2,29 =4 et x3 = 5. Calculer Ly, Lo, Ls.
b) Posons : y; = 3,y2 = 2 et y3 = 4. Considérons le polynéme :

f=wy1Ll1+y2Lo +y3ls

Que vaut f (x;) pour i =1,2 et 37
c) Simplifier f(z).



